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1. Problema 1

000 000
a) Prin calcul directavem A = A-A [0 0 0| siA®=A2A= {0 0 0] =0/
1 00 000
b) Un calcul simplu ne arat3 ca
1 00 000 011 1 11
ILi+A+A'=[0 1 0|+[|1 00]+]001]=]111
001 1 10 000 1 11
Avand toate liniile egale si cel putin un element nenul (chiar toate sunt nenule),

rangul acestei matrice este .
c) Cum A® =03, avem I3 = I3+ A% = (I3 + A)(I3; — A+ A?), deci inversa matricei

I3 + A este
100 00 0 000 1 0 0
Ii—A+A* = |01 0]=|100|+(00O0]=|l-1 1 0
00 1 1 10 100 0 —1 1

2. Problema 2

a) Avem de rezolvat ecuatia 2°+82%+20x = 0 < 2(2?+82+20) = 0. Discriminantul
ecuatiei de gradul doi 22 + 8z + 20 = 0 este A = —16 = (4i)” si deducem c3
radacinile ecuatiei din enunt sunt

T :0,m2:—4+2¢,x3:—4—2¢\.

b) Folosind urmatoarele relatii ale lui Viete

1+ To+ T3 = —4a
129 + 123 + 23 = 20
avem
2 2 2 2 2 2
(1 —2)" + (1 — x3)" + (22 — 23)° = 227+ 225 + 225 — 2(2122 + 2123 + T273)

= 2(&1 + 29 + 13>2 - 6(1’1(1;2 + 2123 + L’Q%g)
= 2-(—4a)* —6-20 = 8(4a”® — 15)

Comentariu. Enuntul contine o greseald de tipar (si anume lipseste un 1 in fata
lui 5)!

c) Conditiile pentru ca —a s fie radacing dubla pentru f sunt f(—a) = f'(—a) = 0.
Din f(—a) = 0 deducem

—a’ +4a®> — 20a + b =0 < b = 20a — 3a
Cum f/(x) = 32 + 8ax + 20, conditia f'(—a) = 0 revine la
3¢> —8a® +20 =0 a’ =4 & a € {-2,2}

Discutam cazurile
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o Pentru a =| —2|, obtinem b = 20(—2) — 3(-2)% =

e Pentru a = [2], obtinem b =20-2 —3-2% =16




