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1. Problema 1

e = (3206 2000
- (7 )(E D) -0

avem AQ—BQZIQ—]Q:.
b) Am vizut la punctul a) c§ A% = I,. Atunci
A = (AN =D =1,
AP = A2 A=1-A=A

a) Deoarece

det(ly + A+ A* + A% + AY) = det(3[, +24) = ‘(5) (15‘—

c) Pentru orice k € Z, fie X (k ( 1) € My(Z). Atunci

xur = (o 5) (0 &) G 1) -

deci pentru orice k € 7, matricele X (k) satisfac conditia si avem o infinitate de
solutii.

Comentariu. Se poate observa cd am 'construit’ matricele X (k) pornind de la
forma lui A. Intr-adevir, avem A = X (3).

2. Problema 2

a) Facem efectiv imp3rtirea lui f la g sau observdm c3
f = (X'=—XH+(XP-X)+2(X2-1)+2X +3
= (X*-1D)(X*+X+2)+2X +3

Rezulta ca restul Tmpartirii lui f la g este |2.X + 3.

b) Prima solutie. Deoarece radicinile lui [ sunt x5, x5, 24, avem factorizarea
f=(X=21) (X —29) (X —23)(X —24). Atunci (1—21)(1—x9)(1—z3)(1—24) =
£ =[5l
A doua solutie. Folosim relatiile lui Viete

def

s$1 = Tit+axetastay=-—1
def

Sog = T2+ T3+ x4 + Toxs + Toxy + T34 = 1
def

S§3 = T1T9k3 + X1 ToTy + T1X3%4 + ToT3Ty = —1
def

Sy = T1Xax3r4 =1

Efectuand Tnmultirile si aranjand convenabil termenii avem
(I—21)(1—x9)(1 —x3)(1 —x4) = 1—81+ 82— 53+ 84
= 1+1+1+1+1=][5]
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A treia solutie. Notdam 1 — 2 = y < x = 1 — y. Ecuatia satisfacuta de y este
(1—=y)*+(1—y)* +(1—y)*+(1—y)+1 = 0 si are patru rid3cini. Produsul acestor
radacini este raportul dintre termenul liber 1 + 1+ 14+ 14 1 = 5 si coeficientul

. . 5
dominant (—1)* = 1. Atunci (1—21)(1—22)(1—23)(1—24) = y1y2y3ys = 1= 5].

c) Vom merge pe ideea folositd deja la prima solutie de la punctul b). Avem

g(x)g(w2)g(xs)g(rs) = ] @f—1) =]] (~ox = D)(=2r+1)
k=1 k=1
= J[1=an) J]Q—a) = f(-1)f(1) =5-1=[5]




