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1. Problema 1

a) Avem
1 -1 -1
det A = —1 1 —1 Adunam prima linie la a doua
-1 -1 1
1 -1 -1
= 0 0 —2 dezvoltam dupa a doua linie
-1 -1 1
1 -1
oG G e | B NN E RS E BEn
1 -1 -1 1 -1 -1 3 -1 -1
b) Deoarece A> = | —1 1 -1 -1 1 —1)=[-1 3 =11, avem
-1 -1 1 -1 -1 1 -1 -1 3
3 -1 —1 1 -1 -1 2 00
A2—A-2I;, = [-1 3 —-1|—-[-1 1 —-1]—=(0 20
-1 -1 3 -1 -1 1 0 0 2
000
= |0 0 0] =03
0 00
1
c) Scriem relatia de la punctul b) sub forma A(A—1I3) = 2[5 < A {Q(A — 13):| =13
. 0 —1/2 —1/2
si de aici rezultd cd inversa matricei A este §(A—]3): -1/2 0 —1/2
~1/2 -1/2 0

2. Problema 2

a) Conform relatiilor lui Viete avem

T +x9+23 = 0
T1To + T1T3 + Toxy = —1
T1Tox3 = —AQ

Atunci
(e + 1) (e + 1) (23 + 1) = @203 + (T1202 + 2123 + To3) + (21 + T2 + 23) + 1
= —a—-1+0+1=
b) Dacd z; = 2 atunci 2° — 2+ a = 0 < a = —6. Membrul stang al ecuatiei se scrie
P —2-6 = (*-8)—(r—-2)=(r—-2)(z* +20+4) — (v —2)
= (z—2)(2* + 22+ 3)
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b si observim c3 x5, x5 sunt ridicinile ecuatiei de gradul doi 22 + 22 + 3 = 0.
Discriminantul acestei ecuatii este A = 22 —4-3.1 = —8 = (2iy/2)?, deci

Ty = —1+2iV2, z3=—1—2iV/2]|
c) Observatia esentiald este ¢ 27+ 25 +13 = (11 +2o+x3)° —2(x 120+ T 123+ T013) =
02 —2-(—1) = 2. Atunci una dintre r3d3cinile intregi x|, 25, 23 trebuie s3 fie 0 si
0°~0+a=0=a=[0] Vdetali]
ntr-adevdr, dacy toate ridicinile sunt nenule, atunci T% > 1,1:% > 1,1:% > 1 si prin adunare avem

If + 13 + xi > 3.

Nu mai ramane decat sa verificam ca pentru a = 0, radacinile sunt ntr-adevar
numere intregi, cici ecuatia 2° — 2 = 0 are rad3cinile 2, = 0, 75 = —1, 25 = 1.




