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1. Problema 1

a) Domeniul lui f fiind m3rginit atat superior cat si inferior, nu are sens s3 discutam
despre asimptote orizontale sau oblice la graficul lui f. Functia f este continua pe

domeniul de definitie, deci nu putem avea asimptote verticale decat in = = —2 si
z=2. Cum lim r)=—oosi lim f(z)=o00, rezultd cd|z = —2|si|z =2
im | f(@) = —cosi lm [(2) ,

sunt asimptote verticale la graficul lui f.

b) Functia [ este indefinit derivabild pe domeniul de definitie si pentru orice = €
(—2,2) avem
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f(z) (x+2)2  (z—2)? (L—2) (x +2)?
Singurul punct in care f”(x) se anuleazd si schimb3d semnul, deci singurul punct
de inflexiune, este evident © =

c) Fie a € R. Scriem limita din enunt sub o formd mai simpl3

: ar 1 : a 2+% : a 2
715201, f <x> = Tlgrolcx 1112 % Tlgroloxlrl<1+2$_1>
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Limita celui al doilea factor este 1 si folosind limita clasica Iltnn (t> =1,
limita celui al treilea factor este tot 1. Rezult3 ca
1 0 ,dacaa<1
lim z*f () =lim 2 '=¢{ 1 ,dacaia=1
e v e o , dacaa>1
2. Problema 2
3 2
—x° — 4+ 22 +8 —x €T
S3 observam ca f(z) = = —1x +2 — ———, pentru orice
/(@) x2+4 x2+4 P

z € R.

a) Folosind observatia de mai sus, avem

! ? 1 L 1 1 1
/0 flz)de = <_x2 + 2z — 2111(;1:2+4)) ‘0 = (—2 +2— 21115) - <—21n4>
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b) Folosim iar observatia initiald si apoi integram prin parti

4 4 2 4 21,
, ) — 2D2dr = L — { " dr
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c) Cum f(0) =2si f(1) = —, facand schimbarea de variabild = = f(¢), avem
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